Teoretickéd &ast zkousky 10.6.2019
Jméno:

Skupina:

1. (8b) (a) Definujte pojem &iselné fada.
(b) Formulujte a dokaZte nutnou podminku konvergence Ciselnych fad.
(c) Znéate situaci, za které je nutna podminka soucCasné postacujici?
Formulujte a dokaZzte piislusné tvrzeni.
(d) Definujte pojem absolutni a neabsolutni konvergence. Rozhodnéte,
zda plati (tj. bud tvrzeni dokaZte, nebo naleznéte protip¥iklad)
(1) 3=, a, konverguje absolutné == > | an konverguje
(i) S°%° | a, konverguje neabsolutné == 3% | a, konverguje absolutné

2. (7b) (a) Definujte pojem oteviend/uzaviend mnozina v metrickém pro-
storu.
(b) Uvedte pfiklad podmnoziny metrického prosotru, kterd je oteviend
a uzaviend soucasné.
(¢) Ukazte, Ze libovolné sjednoceni a konetny priinik otevienych mnozin
je otevienad mnozina.
(d) Definujte pojem izolovany bod a hromadny bod podmmnoziny met-
rického prostoru.
(e) UkaZte, Ze pro libolovnou podimnozinu A metrického prostoru M
plati (A’ je mnoZina vech hromadnych bodd A, OA je hranice A)

e JA\NA=A'\ A
e JAUA=AUA.

3. (8b) (a) Definujte konvexni mnozinu.
(b) Formulujte a dokazte vétu o stfedni hodnoté& pro funkce vice pro-
ménnych.
(c) Pro funkce vice proménnych definujte pojem parcialni derivace dru-
hého (a vyssiho) radu.
(d) Dokazte, za jakych pfedpokladd je pofadi derivovani zdmeénné.



Podetni éast zkousky 10.6.2019

Jméno:

Skupina:

1. (7b) Necht

[ ylnyln|inyl, yeRY\ {1}
g(y)_{ 0, y=0,1L

Naleznéte viechna maximalni feSeni rovnice

) = 9(y)
1+ x2
splitujici pocatetni podininku
a) y(0) =0 b) y(0) =e* c) y(0) =e”’
d) y(0) =1 e) y(0) =e f) y(0) = €.

2. (6b) V zavislosti na parametrech p, g € R vy$etfete konvergenci moc-

ninné rady
[ee]
1

; St 1pni(nt2)

v komplexni roviné vcetné kruznice konvergence.

3. (7b) Ovéite, Ze vztahy

ew ! —In(uz + vy +e) =0
ew? ™t —In(uy + vz +e) =0

zaruduji na n&jakém okoli boduu =v =1, =y = 0 existenci funkci
u=u(z,y), v = v(z,y) a spoctéte Vu(0,0) a Vv(0,0).

4. (7b) Naleznste viechny lokalni extrémy funkce
f(y) = (2o + 2y +3)e”

na R?%. Ovéfte, o jaké extrémy se jednd.
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