Matematicka analyza pro fyziky II
LS 2015/16, MFF UK

8. Cvicdeni

1. Rovnici 2% +yz — 2y? — 23 = 0 ja dana implicitni funkce z = z(x, %) v okoli bodu (1,1) s hodnotami v
okolf 1. Najdéte jeji Taylortiv polynom druhého fadu.

2. Najdéte rovnici te¢né roviny k funkci z(z,%y) definované implicitné pomoci rovnice 2%/% 4 29/ = 8 v
okoli bodu (2,2, 1) dotykajici se grafu funkce v bodé (2,2).

3. Urdete maxima a minima funkce f(z,y) = 42? —3zy nakruhu K = {(z,y): 22 +4*><1}.
4. Spoctéte vzdalenost bodu (1,—1,0) od rota¢niho hyperboloidu
H = {(z,y,2): 2> +y*—22=1}

V eukleidovské normé je vzdalenost bodu (zo, yo, 20) a mnoziny K definovana jako

d= inf |(x0,y0,20) — (x,9,2)| = inf /(z—20)2+ (y —y0)2+ (z — 20)2.
(z,y,2)EK (z,y,2)EK ~

=r(z,y,2)

5. Najdéte kandidaty na lokalni extrémy funkce f s udanou vazbou

2 2 2
fy,2) =2+ +2°  kde 45 +5 =1 (a>b>c>0)

6. Najdéte lokalni extrémy funkei:

a) f(z,y) =1 - /2% +y* na R’
b) f(z,y) = (422 +y?)e """ na R
) flz,y,2) =23 + 9%+ 22 + 120y + 22 na R3

7. Najdéte lokilni extrémy nésledujicich funkci v uvedenych oblastech:

() = (@ + %) Y, M =R
fle,y) =" Y(5-20+y), M=R’
flz,y) = yln(:zr +vy?),  M=R*\{0}
fz,y) = 2% 4+ 9> + 2% + 122y + 2z, M =R?
50 20
flz,y) = 3(6—x—y), M ={(z,y): x>0,y >0}

8. Najdéte sup f a inf f na M pro:

fla,y) =1z +1/y,  M={(x,y):1/a> +4/y* =1}
flxy) =y, M={(z,y): (2*+¢*)® = Kay}, K >0
flzy) =z +y, x3+y3—2xy:0,x20,y20}
fay) =2+, M={(z,y):2> +4¢y> = 1}

flx,y) = 22 + 12zy + 2y2, M = {(z,y) cdx? 4y = 1}



