NMAF061, ZS 2017-2018 Teoreticka ¢ast zkouskové pisemné prace 16. ledna 2018

Jméno a piijmeni:

Jméno cviéictho:

Piiklad 1 2 3 4 Celkem bodu
Body 5 5 5 5 20
Ziskéno

[5] 1. e Bud G € C([a,b]) takova, Ze f; G(z)h(z)dz = 0 pro viechna h € C°([a,b]) spliujici
h(a) = h(b) = 0. Co lze pak fici o G? Dokazte!

e Bud G € C([a,b]) takova, ze ff G(x)lW (x)dx = 0 pro vechna h € C*°([a,b]) spliujici
h(a) = h(b) = 0. Co lze pak fici o G?
e Bud E,G € C([a,b]). Dokazte

b
/ [E(a:)h’(x) + G(a:)h(:z:)} dz =0 Vhe C™([a,b]) spliujici h(a) = h(b) = 0

je ekvivalentni s

EcC'Y[a,b]) aplati — E'(x)+G(z) =0+ (a,b).

[5] 2. Formulujte Fubiniho vétu pro f € L*(R?"*) a naznactejeji dikaz.

[5] 3. Zadefinujte tyto pojmy:

e g-algebra Xy podmnozin X a méfitelny prostor,
e mira u,

e mira u je absolutné spojita vzhledem k jiné mite v.

Bud x € X pevné a 6, : ¥x — R definovdno piedpisem

1 pokud z € A,
0z (A) =
0 pokud z ¢ A.

Ukazte, Ze d, je mira (tzv. Dirakova mira). Ukazte, Ze 0, nenf abolutné spojitd vzhledem k
Lebesgueové mifte.

[5] 4. Zadefinujte tyto objekty:

e diferencidlni (k — 1)-forma w,

diferencial dw,
S C R? je reguldrni plocha dimenze k
hranice 05

Jg dw

Zformulujte Stokesovu vétu pro regularni plochu dimenze k, a dokazte jeji platnost za dalsitho
predpokladu Stokesova véta plati pro libovolny pseudovektor na k-rozmérném intervalu.



