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Jméno a piijmeni:

Jméno cviéictho:

Piiklad 1 2 3 4 Celkem bodu
Body 5 5 5 5 20
Ziskano

[5] 1. Jaké vztahy plati mezi témito mnozinami:

(i) M((0,1)) mnozina v8ech méfitelnych funkei,

(if) C([0,1]) mnozina vsech spojitych funkef na [0, 1],

(iii) L((0,1)) mnozina vsech (lebesgueovsky) integrovatelnych funkei.

Rozhodnéte, zda plati (pokud tvrzeni neplati, uvedte protipiiklad; pokud tvrzeni plati,

struéné uved’te proc)
e Je-li f spojitd na (0,1), pak je f (lebesgueovsky) métitelnd na (0, 1).
e Je-li f nezdporna a spojita na (0,1) , pak je f (lebesgueovsky) integrovatelnd na (0, 1).
e Jsou-li f* a f~ méfitelné na (0, 1), pak je f (lebesgueovsky) integrovatelnd na (0, 1).

e Je-li f na (0,1) méfitelnd a omezend, pak je f (lebesgueovsky) integrovatelnd na (0, 1).

[5] 2. Bud ®[y] = f: L(y")dz, kde L € C*(R). Dokazte nasledujici tvrzeni (ve tvaru ekvivalence):
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[5] 3. Uvazujte posloupnost funkei ¢, (x) = n?ze~""* na intervalu [0, 1].
(a) Ukazte, ze @, (z) nekonverguje stejnomérné na intervalu [0, 1] ke své bodové limiteé.
(b) Vypoétem ovéite, ze
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(c) Ukazte, jak tato rovnost plyne z teorie Lebesgueova integralu. Piislusné tvrzen{ zformu-
lujte a ovéite jeho predpoklady; tvrzeni nemusite dokazovat.

[5] 4. Zadefinujte

e Zadefinujte diferencialni 2-formu w na prostoru R3.

e Spoctéte vneéjsi diferencial dw této diferencidlni 2-formy w.

e Zformulujte obecnou Stokesovu vétu pro diferencidlni formy (s popisem co jednotlivé
symboly znamenaji).

e Aplikujte tuto vétu na diferencialni 2-formu na prostoru R3. Jak se tomuto specidlnimu
tvaru Stokesovy véty iika?



