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Jméno a př́ıjmeńı:

Jméno cvič́ıćıho:

Př́ıklad 1 2 3 4 Celkem bod̊u

Body 5 5 5 5 20

Źıskáno

1.[5] • Uved’te definici jednoduché funkce a definici Lebesgueova integrálu jednoduché funkce.

• Zaved’te definici Lebesgueova integrálu pro vhodné nezáporné funkce v Rd. Co znamená
slovo vhodné?

• Zaved’te definici Lebesgueova integrálu pro vhodné funkce definované na Rd. Co zna-
mená slovo vhodné?

2.[5] Zformulujte větu o substituci pro Lebesgue̊uv integrál. Ukažte souvislost mezi transformaćı
tř́ırozměrné jednotkové krychle na rovnoběžnostěn generovaný bázovými vektory a1,a2,a3 a
determinatem matice jehož sloupce jsou vektory a1, a2 a a3.

3.[5] Zadefinujte tyto pojmy:

• σ-algebra ΣX podmnožin X,

• mı́ra µ,

• mı́ra µ je absolutně spojitá vzhledem k jiné mı́̌re ν,

• f : Rd → R+
0 je měřitelná.

Ukažte, že pro f uvedenou výše je νf : ΣRd → R+
0 definovaná vztahem

νf (E) :=

∫
E

f(x) dλd(x) pro každé E ∈ ΣRd

mı́ra, která je absolutně spojitá vzhledem k Lebesgueově mı́̌re λd.

4.[5] Zadefinujte

• Zadefinujte diferenciálńı 1-formu ω na prostoru R2.

• Spočtěte vněǰśı diferenciál dω této diferenciálńı 1-formy ω.

• Zformulujte obecnou Stokesovu větu pro diferenciálńı formy (s popisem co jednotlivé
symboly znamenaj́ı).

• Aplikujte tuto větu na diferenciálńı 1-formu na prostoru R2. Jak se obvykle tomuto
speciálńımu tvaru Stokesoyy věty ř́ıká?


